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Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
 
1. Σε τρίγωνο  ΑΒΓ µε  ΒΓ=2ΑΒ  η διχοτόµος  Β∆  ισούται µε το ευθύγραµµο τµήµα ∆Γ. 

Να βρείτε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ. 
Μονάδες 5 

 
2.   (α) Αν για τους ακέραιους  αληθεύει η ισότητα  a, b

2 4 2a a a b b b4+ + = + + , 
τότε να αποδείξετε ότι . a b=

Μονάδες 3 
 

(β)  Αφού επαληθεύσετε ότι η εξίσωση 2 4x x x 22+ + =  έχει ως λύση τον ακέραιο αριθµό 2, να 
αποδείξετε ότι η εξίσωση δεν µπορεί να έχει άλλη ακέραια λύση. 

Μονάδες 2 
 

3. Θεωρούµε τρίγωνο ΑΒΓ, το ύψος του Α∆ και την εξωτερική διχοτόµο της γωνίας Α η οποία 
τέµνει την προέκταση της πλευράς ΒΓ στο Ε. Φέρουµε τη ΒΖ κάθετη προς την ΑΕ και την ΕΗ 
κάθετη προς την ΑΓ. 

 
(α)  Να αποδείξετε ότι τα σηµεία ∆, Ζ και Η είναι συνευθειακά. 

Μονάδες 2 
(β)  Αν είναι , να βρείτε τη γωνία oˆ ˆΒ Γ 30= + ΑΗ∆ . 

Μονάδες 3 
 

4. Να βρεθούν οι θετικοί ακέραιοι  για τους οποίους  ο αριθµός  x, y
2 2A x y 1 2xy x y= + + − + −  

είναι τέλειο τετράγωνο και επιπλέον ισχύει 2 2x y 12+ < . 
Μονάδες 5 
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