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1. Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ προεκτείνουμε την πλευρά ΑΔ κατά τμήμα ΔΕ = ΑΔ.

Αν η ΑΓ τέμνει τη ΒΕ στο σημείο Ζ, να αποδείξετε ότι η ΔΖ περνάει από το μέσον της ΒΓ.

2. Να προσδιορίσετε όλους τους διψήφιους αριθμούς που είναι ίσοι με το γινόμενο που 
προκύπτει αν πολλαπλασιάσουμε τα ψηφία τους αυξημένα κατά 2.

3. Αν η εξίσωση αx2 - 4βx + 4γ = 0, α>0 έχει δυο ρίζες στο διάστημα [2,3], να αποδείξετε 
ότι:

α) α ≤ β ≤ γ < α + β
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4. Δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ. Τα σημεία Ε, Ζ κινούνται πάνω στις πλευρές ΒΓ, ΓΔ, 
αντίστοιχα, έτσι ώστε Ε Α Ζ =45ο. Οι ΑΕ και ΑΖ τέμνουν τη ΒΔ στα σημεία Κ και Λ, 
αντίστοιχα. Οι ΕΛ και ΖΚ τέμνονται στο Η και η ΑΗ τέμνει τη ΖΕ στο Μ.

Να αποδείξετε ότι:

α) Η ευθεία ΑΜ είναι κάθετη προς τη ΖΕ.

β) Η γωνία ΒΜΔ είναι σταθερή, δηλαδή είναι ανεξάρτητη της θέσης των Ε, Ζ πάνω στις 
πλευρές ΒΓ ,ΓΔ αντίστοιχα.


