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Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

 
Πρόβλημα 1 
Να βρείτε πόσοι θετικοί ακέραιοι της μορφής      

5 4 3 210 10 10 10 10xxxabc x x x a b cΑ = = ⋅ + ⋅ + ⋅ + ⋅ + ⋅ + , 
όπου , , ,x a b c  ψηφία με 0x ≠ , διαιρούνται με το 37. 
  
 
Πρόβλημα 2 
Στο Καρτεσιανό σύστημα συντεταγμένων Oxy  οι γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων 

4 4 , 0y mx mx m= + + − >    και 12y =  ορίζουν κυρτό επίπεδο σχήμα του οποίου το 
εμβαδό ισούται με 20 τ. μ. Να προσδιορίσετε την τιμή της πραγματικής παραμέτρου 

0.m >   

 
Πρόβλημα 3 

Δίνεται η αλγεβρική παράσταση: 
22 4 23 4 2 16 32x x xΑ = − − + −  .   

Να απλοποιήσετε την παράσταση Α και να βρείτε το πλήθος των πραγματικών λύσεων της 
εξίσωσης 4,xαΑ = +  για κάθε τιμή της παραμέτρου α ∈ . 
 
 
Πρόβλημα 4 
Θεωρούμε τετράπλευρο ΑΒΓΔ τέτοιο ώστε ˆ ˆ 90Α = Β <   και  Α∆ +ΒΓ = Γ∆ . Η παράλληλη 
ευθεία προς την πλευρά ΑΔ από το μέσο Ε της πλευράς ΓΔ τέμνει την πλευρά ΑΒ στο 
σημείο Ζ. Ο περιγεγραμμένος κύκλος του τριγώνου ΓΔΖ τέμνει τις ευθείες ΑΔ και ΒΓ στα 
σημεία Κ και Λ, αντίστοιχα. Αν οι ευθείες ΓΚ και ΔΛ τέμνονται στο σημείο Θ και οι 
ευθείες ΑΔ και ΒΓ τέμνονται στο σημείο Μ, να αποδείξετε ότι η ευθεία ΜΘ είναι κάθετη 
προς την ευθεία ΓΔ. 
 
Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες               Διάρκεια διαγωνισμού: 3 ώρες  
Καλή επιτυχία! 
 


