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Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

Πρόβλημα 1 
Να λύσετε στους πραγματικούς αριθμούς την εξίσωση: 
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Πρόβλημα 2 
Να προσδιορίσετε τις τιμές του θετικού ακέραιου n  για τις οποίες ο αριθμός 

 182n n    είναι ρητός. 

 
Πρόβλημα 3 
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ εγγεγραμμένο σε κύκλο c(O,R) (με ΑΒ < ΑΓ < ΒΓ) και τυχόν 
σημείο Δ του μικρού τόξου ΑΒ. Από το σημείο Δ φέρουμε ευθεία παράλληλη προς τη ΒΓ, 
η οποία τέμνει την ΑΒ στο Ε, την ΑΓ στο Ζ και τον περιγεγραμμένο κύκλο c(O,R) (για 
δεύτερη φορά) στο Η. Ο περιγεγραμμένος κύκλος 1c  του τριγώνου ΒΔΕ τέμνει την ΒΖ στο 

Κ και την ΒΓ στο Λ. Ο περιγεγραμμένος κύκλος 2c  του τριγώνου ΓΖΗ τέμνει την ΕΓ στο 

Μ και την ΒΓ στο Ν. Να αποδείξετε ότι τα σημεία Κ, Μ, Ζ, Ε βρίσκονται επάνω στον ίδιο 
κύκλο, στον οποίο εφάπτεται η ευθεία ΝΖ. 

 
Πρόβλημα 4 
Η συνάρτηση :f   ικανοποιεί την ισότητα 

       2 2 1 2 4f xf y y f x y f x y xy      ,        (1) 

για κάθε , .x y  

(i) Να αποδείξετε ότι υπάρχει a τέτοιο ώστε   1f a  . 

(ii) Να βρείτε τον τύπο της f . 
 
 
Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες 
Διάρκεια διαγωνισμού: 3 ώρες                                                          Καλή επιτυχία! 
 


