
Ευκλείδης Γ' Λυκείου 1997-1998

1. Να βρεθούν οι συνεχείς συναρτήσεις f: ℝℝ  με 

f(0)=0 και f(xσυνθ) – f(xσυν2θ) = x–x2συνθ, x∈ℝ , θ∈ℝ−{κπ ,κπ δ2 } , κ∈ℤ .

2. Έστω Α, Β, Γ ν×ν  πίνακες με ΑΒΓ + ΑΒ + ΒΓ + ΑΓ + Α + Β + Γ = Ο. 

Να δειχτεί ότι Α(Β + Γ) = (Β + Γ)Α αν και μόνο αν Α(ΒΓ) =  (ΒΓ)Α.

 

3. Έστω τετράγωνο ΑΒΓΔ και Ο τυχαίο σημείο του επιπέδου του.

Να βρεθεί η ελάχιστη τιμή της Π=
OAOΓ 
OBOΔ .

4. Θεωρούμε 9 σημεία που αποτελούν τις κορυφές 10 διαφορετικών τριγώνων.

Να δειχτεί ότι υπάρχουν τουλάχιστον δύο από τα δοσμένα τρίγωνα, τα οποία έχουν 
ακριβώς μία κοινή κορυφή.


